
  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  :01التمرين رقم 
بما  �المعرفة على  xللمتغير الحقيقي  ƒنعتبر الدالة العددية 

  :            يلي
2( ) 2 2 , 2

( ) rctan 2     , 2

f x x x x x

f x A x x

 = + − + 〈−


= + ≥ −
  

)وليكن  )fC    المنحنى الممثل للدالةƒ  في م م م( ), ,O i j
� �

  

I – 1 –  أثبت أن الدالةƒ  2متصلة في النقطة-  
     -2في النقطة  ƒأدرس قابلية اشتقاق الدالة    – 2
3 –  a –   أحسب( )f x′  لكل{ }2x ∈ − −�  

       b –  ضع جدولا لتغيرات الدالةƒ       
4 – a – للمنحنى  ةأدرس الفروع اللانهائي( )fC   

      b – بين أن   :
] ]( ), 2 ( ) 2 3 0x f x x∀ ∈ −∞ − − − 〉   

      c –   أنشئ المنحنى( )fC   

[على المجال  ƒقصور الدالة  gليكن   – 5 [, 2I = −∞ −  

      a –  بين أنg  تقابل منI  نحو مجالJ  يجب تحديده  
      b –  1حدد( )g x−  لكلx  من المجالJ   

II –  ليكنh  قصور الدالةƒ  على المجال[ ]0,2  

)و    )nU المتتالية العددية المعرفة بالصيغة الترجعية التالية   :

( )
0

1

2
( )n n

U
U h U n+

=
 = ∀ ∈ �

  

1 – a – بين أن   :( )x Arctan x x+∀ ∈ ≤�  

      b –     بين أن( ) 0 2nn U∀ ∈ 〈 ≤�  

      c –  بين أن المتتالية( )nU  تناقصية قطعا  

2 – a –  بين أن المعادلة( )h x x=  تقبل حلا وحيداα  في

[المجال    [0,2  

      b – بين أن  :[ ]( ) [ ]0, 2 0,2h ⊂   

      c –  استنتج أن( )nU     متقاربة محددا نهايتها  

  02: التمرين رقم 
  

  : بما يلي �الدالة العددية المعرفة على  ƒلتكن 

( )2

3

( ) tan 4 tan , 0

1 1( ) 3 1 , 0

f x Arc x Arc x x

xf x x
x

 = − ≥


  − −
= − − 〈     

  

limأحسب النهايتين   – 1 ( )
x

f x
→+∞

limو     ( )
x

f x
→−∞

  

2 – a –   أدرس اتصال الدالةƒ  0في النقطة   
      b –  أدرس اتصال الدالةƒ  و أول النتيجة  0في النقطة

  مبيانيا 
3 –  a –  بين أن:  

( )

( )

( )

2

2
3

2
2 3

2 tan 2
( ) , 0

1

3 1 2 3
( ) , 0

1

Arc x
f x x

x

x x
f x x

x x

 −
′ = ≥ +

   − − + −   ′ = 〈
 −

  

      b -   حل في المجال] : المتراجحة   ∞−0,]

( )
2
33 1 3 2x x− ≥ −  

      c –   استنتج جدول تغيرات الدالةƒ    
]على المجال  ƒقصور الدالة  gليكن   – 4 [tan 2,I = +∞  

a –  أثبت أنg  تقابل منI  نحو مجالJ  يجب تحديده  

b –   أحسب( )3g    واستنتج( ) ( )1 12
9

g
π π−  −′
 
 

  

c –   حدد( ) ( )1x J g x−∀ ∈  

)ليكن   – 5 )fC   المنحنى الممثل للدالةƒ  في معلم متعامد

)ممنظم  ), ,O i j
� �

  

a –   أدرس الفروع اللانهائية للمنحنى( )fC  

b –   أدرس تقعر المنحنى( )fC  على] [,0−∞  

c –    أنشئ في نفس المعلم المتعامد الممنظم( ), ,O i j
� �

 

)المنحنيين  )fC و( )1g
C −  
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  :30التمرين رقم 

,0الدالة العددية المعرفة على المجال  ƒلتكن 
2
π 

  
   

  :  بما يلي
2( )

1 sin
f x

x
=

+
  

1 –  a –  بين أن  :

( )
3
2

cos0, ( )
0 2 1 sin

xx f x
x

π  −  ′∀ ∈ =     +
   

       b –  بين أن المعادلة( )f x x=   تقبل حلا وحيداλ 

,0من المجال 
2
π 

  
  

        c –   بين أن  :
20, ( )

2 2
x f xπ   ′∀ ∈ ≤    

  

)نعتبر المتتالية العددية    – 2 )nU المعرفة بما يلي  :  

( )

0

1

0

2 ,
1 sinn

n

U

U n
U+

=

 = ∀ ∈ +

�
  

a –   0تحقق أن, 0,
2 2

f π π    ⊂        
  

b –  بين أن :( ) 0
2nn U π

∀ ∈ ≤ ≤�  

c –  بين أن :

( ) 1
2

2n nn U Uλ λ+∀ ∈ − ≤ ثم استنتج    �−

lim nn
U

→+∞
  

  ) 1995بكالوريا : (  04التمرين رقم
:    الدالة العددية المعرفة بما يلي ƒلتكن 

2

2

1 3( )
4 3
xf x
x

 −
=  + 

  

)و  )nU المتتالية العددية  المعرفة بما يلي         :

( )

0

2

1 2

0

31 ,
4 3

n
n

n

U

UU n
U+

=


 − = ∀ ∈  + 
�

  

1 –  a –   أدرس تغيرات الدالةƒ  

       b – استنتج أن  :( ) 1 0
4 nn U−

∀ ∈ ≤ ≤�  

 

2 –  a –   بين أن المتتالية( )2n n
U

∈�
تناقصية و أن   

)المتتالية  )2 1n n
U + ∈�

  تزايدية   

       b – 1:  بين أن 1,0 ( )
4 12

x f x −  ′∀ ∈ ≤    
  

        c –  استنتج أن  :

( )
2

2 3 2 2 2 1 2
1

12n n n nn U U U U+ + +
 ∀ ∈ − ≤ − 
 

�

  
        d –   بين أن المتتاليتين( )2n n

U
∈�

و    

( )2 1n n
U + ∈�

  متقاربتين ولهما نفس النهاية  
4 –   a –   بين أن المعادلة( )f x x=  تقبل حلا وحيداα 

لا ينتمي إلى المجال 
1 ,0

4
− 
  

  

    b –   بين أن المتتالية( )nU  متقاربة و أن نهايتها هيα  

       :05التمرين رقم
:   كمايلي �+الدالة العددية المعرفة على  ƒلتكن 

3 2 3( )f x x x x= + −  
)و ليكن  )fC  منحناها الممثل في معلم متعامد ممنظم

( ), ,O i j
� �

  

1 –  a –  أحسبlim ( )
x

f x
→+∞

   

       b –  أدرس الفروع اللانهائية للمنحنى( )fC  
2 –  a –  أدرس اشتقاق الدالةƒ  ثم  أول  0على يمين النقطة

  النتيجة المحصل عليها هندسيا 
       b – بين أن   :

( ) ( )( )3 3
*

3 2

1 3 1
( )

3

x x
x f x

x
+

− +
′∀ ∈ = −�

  
       c – ضع جدولا لتغيرات الدالةƒ  

3 –  a –  بين أن المعادلة( ) 0f x  αتقبل حلا وحيدا   =
]في المجال  [1,+∞   

       b –  بين أنα  3يحقق المعادلة 24 0α α α− − ثم   =
     αاستنتج قيمة العدد 

)أنشئ المنحنى  – 4 )fC  )  4,2نأخذα ≈ (  
عددين حقيقيين  bو   aاستنتج  مما سبق أنه إذا كان  – 5

0: بحيث a bα〈 〈   :فإن  〉
2 1
3 3

2 1
3 3

a a a
b

b b

+
〉

+
  

 



 
 

 

  :06التمرين رقم 
  :  الدالة العددية لمعرفة بما يلي ƒلتكن 

3 3( ) 1 , 1

( ) 1 2 tan , 1
4

f x x x x

f x x Arc x xπ

 = + 〉 −

= + − − ≤ −


  
)و  )fC   منحناها الممثل في معلم متعامد ممنظم

( ), ,O i j
� �

  

  :الجزء الأول
و أول  −1في النقطة  ƒأدرس قابلية اشتقاق الدالة  – 1

  النتيجة المحصل عليها هندسيا
)أدرس الفروع اللانهائية للمنحنى  – 2 )fC  

3 –  a –  أحسب( )f x′  على{ }1− −�  

       b –  ضع جدولا لتغيرات الدالةƒ   
على المجال  ƒقصور الدالة  gلتكن  – 4

3
1 ,
2

I
 

= − +∞ 
 

  

يجب تحديده  ثم حدد  Jنحو مجال  Iتقابل من  g: بين أن 
1( )g x−  لكلx  منJ    

):  نضع   – 5 ) ( )h x f x x= −   
a –   أدرس تغيرات الدالةh  على المجالI  
b –  استنتج أن :( ) ( )x I x f x∀ ∈ ≤  

)أنشئ في نفس المعلم  المتعامد الممنظم   – 6 ), ,O i j
� �

 

)كل من  )fC   و( )1g
C 1,77πنأخذ (  − �   

3و   
1 0,7
2
3و     �

1 0,62
4
�    (  

  :الجزء الثاني
)لتكن   )nU المتتالية العددية المعرفة بالصيغة الترجعية 

  التالية 

( )

3
0

33
1

1 ,
2

1n n n

U

U U U n+

  
∈ − +∞  
 


= + ∀ ∈ �

  

0نفترض أن  – 1 0U 〈  

a –   بين أن  :( ) 3
1 0
2 nn U∀ ∈ − ≤ 〈�  

  

  
b –  بين أن( )nU  متقاربة محددا نهايتها  

1:   و نضع   〉U  00نفترض أن  – 2 0k U U= −  

a –   بين أن  :( ) 1n nn k U U+∀ ∈ ≤ −�   

b –  استنتج أن :( ) 0 nn U nk U∀ ∈ + ≤�   

c –  استنتج نهاية المتتالية( )nU  

  : 07التمرين رقم 
  :  الدالة العددية لمعرفة بما يلي ƒلتكن 

2
2( ) 2 1

1
xf x x

x
= − +

−
  

)و  )fC   منحناها الممثل في معلم متعامد ممنظم( ), ,O i j
� �

  

1 –  a -   حدد( )fD  حيز تعريف الدالةƒ  

       b-  بين أن النقطة( )0, 1I مركز تماثل المنحنى  −

( )fC  ثم استنتج مجموعة  دراسة الدالةƒ  

)أدرس الفروع اللانهائية للمنحنى  – 2 )fC  

3 –  a –   بين أن لكلx  من( )fD   :

( )
( )

2 2

22

2 3
( )

1

x x
f x

x

−
′ =

−
  

       b –  ضع جدولا لتغيرات الدالةƒ   
       c -   حدد الدالة التالفية المماسة للدالةƒ  ثم  0عند النقطة

   f(0,9999)حدد قيمة مقربة لكل من  
)و    0,00001)f −  

[على المجال  ƒقصور الدالة  gلتكن  – 4 [1,1K = −  

  يجب تحديده   Jنحو مجال  Kتقابل من  g: بين أن 

أحسب   – 5
1
2

g  
 
 

قابلة للاشتقاق في النقطة  −1gو بين أن   

4
3
): ثم  أحسب  − )1 4 9

3 22
g− − ′ − = 

 
      

)أنشئ في نفس المعلم  المتعامد الممنظم   – 6 ), ,O i j
� �

كل  

)من  )fC   و( )1g
C −    

)نأخذ ( )3 4,14f )و    � )3 6,14f − −� (  
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