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On définit alors la suite (M) pour tout entier naturel non ol A, par
|
k v

M, = ;[ul S LTI

A, cat s moyeane arithmétique des o premicrs temes e i auite ['I-'" I

a)} Soit s un enfier naturel non nal, et p un entier el que 1 = p =0

| a :
M -l|€=3 }vk_—.fl-l- ma g —|
; M k=1 -

FEEE £

Mootrer que

3. Applicationt & la recherche d un dquiverlant de [u.”]

1 !
a) Délerminer la lmite de 3 = 4 lorsgue x Lend wers 1
(p=2x 1" &
En déduice la limile de ln suite (wdéiniepar: 4, L 1

==
- L

HJH‘] Hn’.l

{Hn':j ;
Exereice 11 : (dpts)

One ote () M éyquation dillérentielle [x[y'4- (=17 y=r*.
a) Wésoudre () sur 1I:|; -i-m[,

1) Sachant que les solutions de (F) HLLI‘]—"";,EI[ sont les fonclions X —» X -+ D+ h—

ol bER | existe-t-il dea solutions de (F) délinies sur I 7 Si oui, les explicilor.
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2. Soll I[‘I.?"} une suite déliuie pour tout entier naturel non nal », yui converge vers wn reel L g

Iy Conclure avee soin que =i la suite {‘P’” Jeonverge vers {, alors (M) converge sl vers L

| 1) Utiliscr tous les résullats precédents pour donner un équivalenl au voisinage de £= de L suilz
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Analyse e
Fxercice 1 : (6.5pts)
Soit {u"}ln stiite définie pour tout entier palurel nonnul rpar M =T -EIJI: ety = ]IE
1 | L) Déterminer la monotonic de la suilu(ii" ) : :
j | b) Moutrer que la suils (uu Jest cmwurgcnlelct délerminer su dimile.
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Exercice I : (9.5 pis)

S0il E wn espace vectonel de dimension n (71 2 1) ot U un condemnorphisme de E vérifiant -
[(#) U'-3U+21d. =0
| L. Montrer que LF est bijective el détermines 1™ en fonction de 11
2. On pose V=U-1dg el We-U-21d,,
a} Monlver que B=ln V4 ImW,
by Diélerminer VoW el Wo, puis en déduire que Ve KerW et ImWe KerV,
- ©} Monirer que E= KerVih Ker'W.
&) Montrer gu'il existe une base IFea.ea, - - ) lelle gue
Vil l=isn, Tae {1;2] 4 Uge) e '
a) Montrer gutil exisie deux suites riclles (it ol (b ) telles <quc

FieRl, Ul=a, Ut I Il avec =1,

b) Dunner Jes valeurs de g, ag by, by
e Elablir que e poa=3au.2a.
-d) Exprimer U enfonction de n | 17 otdd,.

=2

Soft B={er.e2.03) la base canonique de B | ot soit U I"endomorphisme e [ défing par:
Uil = eg= o5 ; W) = ok 2eq Loy et Ule =2y

aj Montrer gue U véeilie (2)

@

by Dtterminer Ker(U-Ide) et Ker(U-20d:), —

e} Fdéduire une base By=(f),[,,f) de B vérifiaut fa prroprigtd de la question 2.4

|
“
i
|
|

Fin de 'épreuve i
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